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LG1 cam on

Loi dau tién em xin bay t6 long biét on sau sic nhat t6i nguoi Thay
kinh mén TS. Nguyén Van Ngoc, da tan tinh huéng dan, gitp dé em trong
subt qua trinh lam va hoan thién luan van.

Em xin chan thanh cdm on cac thay, co gido khoa Toan - Tin, Trudong
Dai hoc Khoa hoc - Dai hoc Thai Nguyén, phong Dao tao Truong Dai hoc
Khoa hoc, nhitng nguoi da truc tiép gidng day va gitp dé em trong qua
trinh hoc tap tai Truong.

Em xin cam on ban beé va cic hoc vién trong 16p cao hoc toan K10C
Thai Nguyén da luon quan tam, dong vién, gitip dé em trong suét thoi
gian hoc tap va qua trinh lam luan van.

Sy quan tam, dong vién va khich 1é ctia gia dinh cling 1a nguon dong
vién 16n dé em hoan thanh khéa luan nay. Cling toan thé ban be va ngudi
than da dong gop v kién, gitp d6, dong vien em trong qua trinh hoc tap,
nghién citu va hoan thanh luan van nay.

Tuy nhién, do su hiéu biét ctia ban than va trong khuon kho ctia luan
van thac sy nén ban luan van méi chi trinh bay dude mot phan ndo do.
Do thoi gian ¢6 han va nang lyc c6 phan han ché nén chic chan luan van
khong tranh khoéi nhitng thiéu so6t. Kinh mong nhan duoc ¥ kién déng gép
clia cac thay co va ban be dong nghiép dé ban luan van duge hoan chinh
hon.

Em xin chan thanh cam on.

Thai Nguyén, thang 5 nam 2018
Ngudi viét luan van

Nguyén Thi Hoang Giang



MG dau

Dang toan vé dong quy ciia cac dudng thing va thing hang cia cac
diém 14 nhitng dang toan co ban ciia moén hinh hoc. Nhitng dang toan nay
thuong 1a khoé doi véi phan 1én cac hoc sinh, ké ca nhiing hoc sinh khé
gidi. Kién thic 1y thuyét vé phuong phap nghién citu nhitng dang toin nay
hau nhu chua c6, ma chii yéu dya vao kinh nghiém ciing nhu tu duy giai
toan ctia moi ngudi.

Céc tai lieu ve dong quy va thang hang trong hinh hoc phang xuat hién
duéi nhiéu tai lieu tong hop tit cac chuyén gia quéc té, nhu cia Kim Y.Li
[4], Heather Macbeth [5], V.Prasolov [6], Po-Shen Loh [7], Wong Yan Loi
[8]. O trong nudc ciing ¢6 nhitng nghién citu lien quan dén van dé toan hoc
vé dong quy va thang hang trong hinh hoc phang ciia cac nha toan hoc
nhu Vi Quoc Diing [1], Nguyén Van Nho [2], Nguyén Diang Phat [3]. Qua
d6, ching ta c6 thé thay su thi vi va quan trong ciia chii dé nay trong
toan hoc ddi véi gido vien day pho thong va hoc sinh phd thong yéu thich
hinh hoc. Tim hiéu va hoc tap vé tinh dong quy va thang hang trong hinh
hoc phang l& can thiét cho viéc nang cao kién thic clia gido vién trong
cong viec gidng day va boi dudng cho hoc sinh & cac truong THPT. Do d6
em chon chi dé “Péng quy va thang hang trong hinh hoc phing”
dé lam dé tai luan van cao hoc.

Luan van c6 bé cuc mé dau, ba chuong, két luan va tai licu tham khao.

Chuong 1: Cac khai niém va dinh 1y co ban caa hinh hoc
phang. Noi dung chuong néu ra mot sé6 khai niem va dinh 1§ co ban cta
hinh hoc phang.

Chuong 2: Pong quy ctia cac dudng thang. Trong chuong niy em
xin trinh bay cac kién thic vé dudng thang dong quy, dic biét 1a dinh Iy
Ceva v6i cac mé rong trén mit phang. Ngoai ra con gidi thieu mot s6 diem
dic biét trong tam giadc dude tao nén béi cac duong thang dic biét dong



quy va mot so bai toan tieu bieu.

Chuong 3: Thang hang va dong quy. Chuong nay trinh bay céc
kién thic lien quan dén céc diém thang hang va mot s6 dinh Iy tieu biéu,
ciing nhu mot s6 phuong phap chiing minh quan hé dong quy va théng
hang.



Chuong 1

Cac khai niém va dinh ly co ban
ctia hinh hoc phang

Trong chuong nay, dau tién em trinh bay cac ki hiéu va hé thiic co ban
trong tam giac. Sau dé em trinh bay mot s6 dinh 1y co ban ctia hinh hoc
phang. Noi dung ctia chuong dude tham khéo tit cac tai lieu [2, 4].

1.1. Ky hiéu va hé thiic cd ban trong tam giac

Ki hieu AABC 1a tam giac ABC véi cac dinh 1a A, B, C. Dé thuan
tién, do 16n cua cac goc tng véi cac dinh A, B, C' cing dugce ki hiéu tuong
ung la A, B, C.

Do dai cac canh ctia tam giac: BC' =a,CA=b,AB = c.
a+b+c

Ntta chu vi ciia tam giac: p = 5

Duong cao v6i cac canh: hy, hy, he.
Duong trung tuyén véi cac canh: mg, my, me.
Duong phan giac véi cac canh: I, Iy, [..
Ban kinh duong tron ngoai tiép R, ban kinh duong tron noi tiép r.
Ban kinh duong tron bang tiép cac canh: R,, Ry, R,.
Dién tich tam giac ABC: S = Sapc hay [ABC].
He thic vé goc:
A+ B+ C = 180(m).

Heé thtc vé canh:

b—cl<a<b+c Jc—al<b<c+a; |a—b<c<a+hb.



Cong thic tinh dién tich tam gidc. Dién tich tam gidc bang mot nia
tich ctia mot canh véi duong cao tuong tng:

1 1 1
AB = — = — = — )
[ C] Qaha 2bhb 2chc

1.2. BDinh ly Thales va dinh ly Pythagoras

1.2.1. Dinh 1y Thales

Dinh nghia 1.2.1. Hai doan thang AB va CD goi 1 ti 1 v6i hai doan
thing A’B’ va C'D’ néu c6 ti 1é thic
AB A'B’ b AB  CD (11)
CD C'D W A'B' C'D" '

Dinh 1y 1.2.1. (Dinh Iy Thales trong tam giac). Néu mot duong cat hai
canh clia mot tam giac va song song voi canh con lai thi né dinh ra trén

hai canh con lai nhitng doan the%ng t1 le.

Chitng minh. Xét tam gidac ABC va gia st duong thang xa'//BC, cit

Hinh 1.1:

canh AB va AC tuong tung tai D va E. Ta sé chiing minh
AD AFE
DB EC’
Vi DE song song véi BC', nén dién tich tam gidac DE B bang dién tich
tam giac DEC'. Trong tam giac ABFE ké duong cao E'F. Khi do

(1.2)

1

pr— 1 pr—
[BDE)] §BD.EF BD

(1.3)



Tuwong tu ta co

[ADE]  AE (1.4)
[BDE] CE’ '
Tu (1.3) va (1.4) suy ra hé thic (1.2). O

Dinh ly 1.2.2. (Dinh lyj Thalet ddo) Néu mot duong cat hai canh cta

mot tam gidc va dinh ra trén hai canh nay nhiing doan thiang tuong ting

ti leé thi duong thiang dé song song vdi canh con lai clia tam giac.

Ching minh. Gia st dudng thang xa’ cit cac canh AB, AC ciia tam
AB AC

gidc ABC theo thi ty tai D va E, sao cho —

DB EC’
Ta phai ching minh DE//BC.
Qua D ké duong thing song song véi canh BC cit canh AC tai diém

/ /
E'. Theo dinh 1y thuan ta c6 % = 2‘% g% gué
(:}AE’+1_A_E+1 AE’—l—E’C’:AE—I-EC'(:)AC:AC
E'C EC E'C EC E'C  EC’
hay E'C = EC’, tuc la E = FE'. Do d6 DE//BC. O

Hé qua 1.2.1. Nhiéu duong thing song song dinh ra trén hai cat tuyén
nhiing doan thing tuong iing ty le.

1.2.2. Dinh ly Pythagoras

Dinh nghia 1.2.2. Tam giac vuong la tam giac c6 mot géoc vuong. Canh
déi dien vé6i géc vuong duge goi 1a canh huyeén, hai canh ké géc vuong duge
goi 13 hai canh ké hay hai canh géc vuong.

Dinh 1y 1.2.3. (Dinh Iy Pythagoras thuan) Trong tam giac vuoéng, binh
phuong do dai canh huyén bing tong binh phuong do dai hai canh géc
vuong. Néu tam gidgc ABC' vuong tai A thi a®> = b*> + 2.

Ching mainh.

Khong mat tinh tong quét, gia st rang b > ¢. Duyng hinh vuong BC PQ
c6 do dai cac canh bang a, dung vao bén trong hinh vuong 4 tam giac
vuong bang tam giac vuong ABC.



